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Conférence n 9

CONSTRUCTIONS DE SOLUTIONS PLATES ET
SINGULIERES D'EQUATIONS AUX DERIVEES
PARTIELLES A COEFFICIENTS ANALYTIQUES

par M. S. BAOUENDI

I1 s'agit d'un travail en cours en collaboration avec F. Treves
et E. C. Zachmanoglou. »

Soit Q un ouvert de R" et P(x,D) un opérateur différentiel
d'ordre m a coefficients analytiques dans (). On désigne par ¥ 1'ensem-
ble des zéros de pm(x,§) dans T*Q. Si M est une sous-variété analytique
de (), on note N*(M) le fibré normal de M(c T*(Q)\0). La variété M est
dite totalement P-caractéristique si N*(M) ¢ ©. Les théoremes 1 et 1'
généralisent les résultats de Mizohata dans le cas ou M est une

hypersurface.

Théoreme 1 : On suppose que M est totalement P-caractéristique et qu'il
existe une hypersurface S, MC Sc(, simplement caractéristique en tout
point de M. De plus, on suppose ou bien que P est réel, ou bien que les
bicaractéristiques de Re;mlet Imlmlne quittent pas N*(S)IM. Alors pour
tout on,M, il existe V, voisinage de X, dans Q, et u€ C°(V) analytique
dans V\M, vérifiant P(x,D)u = O, u plate sur MOV (i.e. D*u(x) = 0

pour tout o et tout xEMN V) et u(x) # O dans V\M.

Théoreme 1' : Avec les hypothéses du Théoreme 1, pour tout k=m et

tout X € M il existe un voisinage V de X, dans ) et uc Ck(V), u analyti-
que dans V\M vérifiant, P(x,D)u=0 et u n'est de classe 1 dans

aucun voisinage de tout point de V\M.

Quand M n'est pas totalement caractéristique on a

Théoreme 2 : Soit M une sous-variété analytique de Q contenue dans une
hypersurface S simplement caractéristique en tout point de M. On suppose
qu'il existe un entier impair k vérifiant pour tout (x,§) € N*(S)IM
(pm: A+ 1B)

(i) HiB(x,E): 0 pour 0< j<k ,

(ii) HiB(x,%) £ 0

(iii) dHiB(x,%) = 0 pour Oéj<-k—;1



De plus on suppose que dgA(xag) et non tangent a M en x, pour tout
’(x,g) € N*(S)iM . Alors les conclusions des théoremes 1 et 1' ont
llieu.

i Théoreme 3 : Le théoreme 2 reste vrai si on remplace (iii) par

codim M = 2.




